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oTimp de lucru: 180 de minute.Din oficiu se acor#l 10 puncte.

Problema 1. (22 de puncte)
Demonstrci, dad x,y,ztOR astfel incat2* = 60,3 = 40,4 = 3ii 5' = 24,

atunci nunirul A= ! + 1 + 1 + 1 este rdonal.

1+x 1+y 1+z 1+t

(Supliment GM 11/2025)

Problema 2. (22 de puncte)
Demonstré ca sirul (an)nzldefinit prin g = J6si a4 =36+ a,,0n=1,este monotogi marginit.
(Supliment GM 10/2025)

Problema 3 (23 de puncte)

(a) Dati un exemplu de mtimi infinite A,B O R,B # R, astfel incat funga

f:A- B, f(X)= x? — 4x + 3si fie injectiva, dar & nu fie surjectiv.
(b) Aratai ca fungia g:(L+e) - N, g (x)=[log, -[ log 2este surjecti.

(a] reprezini partea intreaga nundrului real a.)

(Supliment GM 9/2025,enuny usor modificat)

Problema 4. (23 de puncte)

Se spunezun triplet T =(a,b,c) de numere complexe cabc # Oare proprietate§P)
dad a+b+c=0si |a| =|b|=|c]|.
(a) Aratati ca exist cel pdin un triplet T care are proprietate(eP) .

(b) Demonstréd ca, dac un tripletT are proprietateéP) , atunciab+bc+ca=0, iar imaginile
geometrice ale numerelar,b,c sunt varfurile unui triunghi echilateral.
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